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Аннотация. В работе рассматривается вопрос о сохранении свойства вполне неприводимо-
сти непрерывных невырожденных представлений групповой алгебры в произвольных банаховых
пространствах. Доказывается, что каждое несингулярное непрерывное представление групповой
алгебры L1(G) в банаховом пространстве является вполне приводимым тогда и только тогда, ко-
гда G — компактная группа. Показывется, что свойство вполне неприводимости представления
для таких алгебр эквивалентно существованию у собственного функционала для этого представ-
ления собственного элемента, на котором этот функционал не равен нулю.
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1. Введение

Одним из важных примеров банаховых иволютивных алгебр является группо-
вая алгебра L1(G) = L1(G,µ), соответствующая локально компактной группе G и
левоинвариантной мере Хаара µ на G (см., например, [4], гл VI, § 28).

Известно, что любое невырожденное непрерывное *-представление π инволю-
тивной алгебры L1(G) в гильбертовом пространстве H порождается соответствую-
щим непрерывным унитарным представлением ρ группы G в H, при этом, подпро-
странство L ⊂ H инвариантно относительно π в том и только в том случае, когда
L инвариантно относительно ρ (см. [4], гл. VI, § 29). Поскольку любое унитарное
представление группы G является вполне приводимым (см., например, [2], § 7,
7.3), то любое невырожденное непрерывное *-представление групповой *-алгебры
L1(G) в гильбертовом пространстве также вполне приводимо. Естественно возни-
кает вопрос о справедливости этого свойства для любых невырожденных непре-
рывных представлений алгебры L1(G) в произвольных банаховых пространствах.
В этом случае, для представления алгебры L1(G) уже нельзя говорить о сохра-
нении инволюции, и поэтому важна структура L1(G) как банаховой алгебры, без
учета её иволютивных свойств.

В настоящей работе показывается, что вполне приводимость всех невырожден-
ных непрерывных представлений групповой алгебры L1(G) в банаховые простран-
ства равносильна компактности группы G. Устанавливается также, что свойство
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вполне приводимости представления π алгебры L1(G) в банаховое пространство
X эквивалентно существованию у представления π такого собственного элемента
x ∈ X для собственного функционала F ∈ X ′ , что F (x) ̸= 0.

Используется терминология и обозначения теории представлений из [1], [2], [4],
[5].

2. Предварительные сведения

Пусть (G, τ) - локально компактная топологическая группа, µ - левоинвариант-
ная мера Хаара на G, (L1(G), || · ||1) - банахово пространство всех интегрируемых
комплексных функций на (G, τ) (равные почти всюду функции отождествляются).
В дальнейшем вместо интеграла

∫
G
adµ, a ∈ L1(G), будем писать

∫
a(g)dg. Обозна-

чим через C(G) линейное подпространство в L1(G) всех непрерывных функций
на G с компактным носителем ([3], гл. I, § 1). Ясно, что C(G) - всюду плотно в
(L1(G), || · ||1).

Пусть (X, ||·||X) - произвольное банахово пространство над полем комплексных
чисел C и X

′ - сопряженное пространство к (X, || · ||X), т.е. банахово простран-
ство всех непрерывных линейных функционалов на (X, || · ||X). Обозначим через
B(X) банахово пространство всех непрерывных линейных отображений из X в
X, а через GL(X) - группу всех обратимых отображений из B(X). В B(X) будем
рассматривать сильную операторную топологию ts. Сходимость сети {Tα} ⊂ B(X)
к T ∈ B(X) в топологии ts означает, что ||Tαx− Tx||X → 0 для всех x ∈ X.

Представление группы G в банаховом пространстве (X, || · ||X) есть гомомор-
физм ρ из группы G в группу GL(X). Представление ρ называется сильно непре-
рывным, если из сходимости сети gα → g в (G, τ) следует, что ρ(gα) → ρ(g) в
топологии ts. Пусть ρ - сильно непрерывное представление локально компактной
группы (G, τ) в банаховом пространстве (X, || · ||X). Определим линейное отобра-
жение πρ : C(G) → B(X), полагая

πρ(φ)(x) =

∫
G

φ(g)ρ(g)(x)dg. (2.1)

Последний интеграл сходится в X, поскольку отображение g 7→ φ(g)ρ(g)(x) из
(G, τ) в (X, ||·||X) является непрерывным и имеет компактный носитель. Известно,
что πρ(φ) ∈ B(X) для всех φ ∈ C(G), при этом отображение πρ есть кольцевой
гомоморфизм ([3], гл. I, § 1), т.е.

πρ(φ ∗ ψ) = πρ(φ)πρ(ψ), (2.2)

где (φ ∗ ψ)(g) =
∫
G
φ(h)ψ(h−1g)dh.

Предположим, что представление ρ - ограничено, т.е. существует такое по-
ложительное число λ , что ||ρ(g)||B(X) ≤ λ для всех g ∈ G. Тогда отображе-
ние πρ продолжается на (L1(G), || · ||1), при этом сохраняется равенство (2.2) и
||πρ(f)||B(X) ≤ λ||f ||1 для всех f ∈ L1(G) ([3], гл. I, § 1). Следовательно, πρ есть

ISSN 0203–3755 Динамические системы, вып. 28 (2010)



КРИТЕРИЙ ВПОЛНЕ ПРИВОДИМОСТИ 125

непрерывный линейный гомоморфизм из банаховой алгебры (L1(G), || · ||1) в бана-
хову алгебру (B(X), || · ||B(X)), т.е. πρ - непрерывное представление алгебры L1(G)
в банаховом пространстве X.

Пусть ρ - сильно непрерывное представление (G, τ) в (X, || · ||X). Замкнутое
линейное подпространство Y в X называется ρ - инвариантным (соответственно,
πρ - инвариантным), если ρ(g)(Y ) ⊂ Y (соответственно, πρ(φ)(Y ) ⊂ Y ) для всех
g ∈ G (соответственно, φ ∈ C(G)). Известно ([3], гл. I, § 1), что замкнутое линейное
подпространство Y является ρ - инвариантным в том и только в том случае, когда
оно πρ - инвариантно.

Ненулевой элемент x ∈ X (F ∈ X ′) называется собственным вектором (функ-
ционалом) для ρ, если ρ(g)x = λ(g)x (соответственно, F (ρ(g)y) = λ(g)F (y)) ) для
всех g ∈ G, y ∈ X, где λ(g) ∈ C. Ясно, что λ(g) есть непрерывный гомоморфизм
из G в единичную окружность {λ ∈ C : |λ| = 1}.

Сильно непрерывное представление ρ : (G, τ) → (GL(X), ts) назовем B - пред-
ставлением, если для любого его собственного функционала F ∈ X ′ существует
такой собственный элемент x ∈ X для ρ, что F (x) ̸= 0. Будем говорить, что ло-
кально компактная группа (G, τ) есть B - группа, если любое её ограниченное
сильно непрерывное представление является B - представлением.

Теорема 1. Следующие условия эквивалентны:
(i) (G, τ) - B - группа;
(ii) (G, τ) - компактная группа.

Доказательство. (i) ⇒ (ii) Зададим левое регулярное представление ρ группы G
в банаховом пространстве L1(G), полагая (ρ(g)φ)(t) = φ(gt), φ ∈ L1(G), g, t ∈ G.
В силу равенства ||ρ(g)φ||1 =

∫
G
|φ(gt)|dt = ||φ||1, имеем, что ρ(g) - изометрия про-

странства L1(G), в частности, ρ - ограниченное представление. Покажем, что ρ -
сильно непрерывное представление. Пусть сначала φ ∈ C(G) и K - компактный
носитель φ. Поскольку функция φ - равномерно непрерывна на K, то для задан-
ного ε > 0 найдется такая компактная окрестность U единичного элемента e ∈ G,
что |φ(h)− φ(g)| < ε, если gh−1 ∈ U . Если g1 ∈ Ug0, то (g1t)(g0t)

−1 ∈ U , и потому

||ρ(g0)(φ)− ρ(g1)(φ)||1 =
∫
(g−1

0 K)
∪
(g−1

1 K)
|φ(g0t)− φ(g1t)|dt ≤ 2εµ(K).

Следовательно, для gα → g0 получим, что ||ρ(gα)(φ)− ρ(g0)(φ)||1 → 0 .
Поскольку C(G) всюду плотно в (L1(G), || · ||1), то ρ - ограниченное сильно

непрерывное представление группы (G, τ) в (L1(G), || · ||1).
Рассмотрим ненулевой непрерывный линейный функционал F на (L1(G), ||·||1),

определенный равенством F (φ) =
∫
φ(g)dg. Ясно,что F - собственный функционал

для представления ρ . Так как (G, τ) - B - группа, то существует собственный
вектор φ0 ∈ L1(G), для которого F (φ0) ̸= 0. Из равенства ρ(g)φ0 = λ(g)φ0, следует,
что λ(g)F (φ0) = F (ρ(g)(φ0)) = F (φ0), т.е. λ(g) = 1 для всех g ∈ G. Это означает,
что φ0(gt) = φ0(t), т.е. φ0 ≡ const, что влечет компактность группы (G, τ).

(ii) ⇒ (i). Пусть (G, τ) - компактная группа, ρ : (G, τ) → (B(X), ts) - силь-
но непрерывное представление G в банаховом пространстве X, F - собственный
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функционал для ρ, т.е. F (ρ(g)y) = λ(g)F (y) для всех g ∈ G, y ∈ X. Выберем
такое x1 ∈ X, для которого F (x1) ̸= 0. Поскольку λ(g) - непрерывная функция на
компактной группе (G, τ), то существует интеграл

∫
G

λ(h)ρ(h)(x1)dh = x0 ∈ X, при
этом

ρ(g)x0 = ρ(g)

∫
G

λ(h)ρ(h)(x1)dh =

∫
G

λ(h)ρ(gh)(x1)dh

=

∫
G

λ(g−1h)ρ(t)(x1)dh = λ(g−1)x0.

Так как |λ(h)| ≡ 1, то

F (x0) =

∫
G

λ(h)F (ρ(h)(x1))dh =

∫
G

λ(h)λ(h)F (x1) = F (x1)µ(G) ̸= 0,

т.е. x0 ̸= 0, и поэтому x0 есть собственный вектор для ρ, при этом, F (x0) ̸= 0.
Следовательно, ρ является B - представлением, и поэтому (G, τ) есть B - группа.

Пусть (G, τ) - произвольная локально компактная группа и X - любое бана-
хово пространство. Сильно непрерывное представление ρ : (G, τ) → (GL(X), ts)
назовем D - представлением или вполне приводимым представлением, если для
всякого ρ - инвариантного замкнутого линейного подпространства в X существует
ρ - инвариантное замкнутое дополнение.

Будем говорить, что локально компактная группа (G, τ) есть D - группа, если
любое её ограниченное сильно непрерывное представление является D - представ-
лением.

Известно ([6]), что сильно непрерывное представление компактной группы в
банаховом пространстве всегда обладает свойством вполне приводимости. В сле-
дующей теореме устанавливается, что D - группа обязательно является компакт-
ной.

Теорема 2. Для локально компактной группы (G, τ) следующие условия эквива-
лентны:

(i) (G, τ) - компактная группа;
(ii) (G, τ) - D - группа;
(iii) (G, τ) - B - группа.

Доказательство. Импликация (i) ⇒ (ii) установлена в [6] , а импликация (iii) ⇒
(i) получена в теореме 1.

(ii) ⇒ (iii) Пусть G - D - группа и ρ : (G, τ) → (GL(X), ts) - ограниченное
сильно непрерывное представление G в банаховом пространстве X. Пусть F -
собственный функционал для ρ. Ясно, что замкнутое линейное подпространство
V = kerF = {x ∈ X : F (x) = 0} является ρ - инвариантным. Поскольку G - D -
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группа, то существует такое замкнутое ρ - инвариантное линейное подпростран-
ство W = {λx0}λ∈C , что X = V ⊕W , где 0 ̸= x0 ∈ X и F (x0) ̸= 0. Из включения
ρ(g)(W ) ⊂ W следует, что ρ(g)(x0) = λ(g)(x0), где λ(g) ∈ C, т.е. x0 есть собствен-
ный элемент для ρ, при этом F (x0) ̸= 0. Это означает, что ρ естьB - представление,
и потому G - B - группа.

3. Вполне приводимые непрерывные представления
групповых алгебр

Пусть (G, τ) - локально компактная группа ρ : (G, τ) → (GL(X), ts) - ограни-
ченное сильно непрерывное представление G в банаховом пространстве X. Как
уже отмечалось, равенство (2.1) определяет гомоморфизм, т.е. представление πρ
алгебры C(G) в алгебру B(X), при этом πρ продолжается до непрерывного гомо-
морфизма банаховой алгебры (L1(G), || · ||1) в банахову алгебры (B(X), || · ||B(X)).
Обозначим это продолжение также через πρ и будем называть его ассоциирован-
ным представлением алгебры L1(G) для представления ρ группы (G, τ).

Лемма 1. Построенное представление πρ обладает следующим свойством невы-
рожденности: множество {πρ(φ)(x) : φ ∈ C(G), x ∈ X} плотно в X.

Доказательство. Зафиксируем x ∈ X и ε > 0, и используя сильную непрерыв-
ность представления ρ, выберем компактную окрестность U единицы в (G, τ),
для которой ||ρ(g)(x) − x||X < ε для всех g ∈ U . Выберем неотрицатель-
ную функцию φ ∈ C(G) с носителем suppφ ⊂ U , для которой

∫
G

φ(g)dg = 1.

Тогда πρ(φ)(x) − x =
∫
G

φ(g)ρ(g)(x)dg − x =
∫
U

φ(g)(ρ(g)x − x)dg, и поэтому

||πρ(φ)(x) − x||X ≤
∫
U

φ(g)||ρ(g)x − x||Xdg ≤ ε. Это означает, что множество

{πρ(φ)(x) : φ ∈ C(G), x ∈ X} плотно в X.

В дальнейшем, произвольное представление π из алгебры L1(G) в алгебру
B(X) будем называть невырожденным, если множество {π(φ)(x) : φ ∈ C, x ∈ X}
плотно в X.

Теорема 3. Пусть π - невырожденное непрерывное представление банаховой ал-
гебры L1(G) в алгебру (B(X), || · ||B(X)). Тогда существует единственное ограни-
ченное сильно непрерывное представление ρ : (G, τ) → (GL(X), ts), для которого
π = πρ.

Доказательство. Мы используем метод доказательства теоремы 1 из ([2], § 10,
10.2). Пусть {Uα}α∈A - базис компактных окрестностей единичного элемента e ∈
(G, τ). Зададим на A частичный порядок, считая α ≤ β, если Uβ ⊂ Uα. Пусть
{φα}α∈A - такая сеть неотрицательных функций из C(G), что носитель suppφα ⊂
Uα и

∫
G

φα(g)dg = 1. Обозначим через (Lgφ)(h) = φ(g−1h) левый сдвиг функции
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φ ∈ L1(G) на элемент g−1 и покажем, что {π(Lgφα)(x)}α∈A сходится в (X, || · ||X)
для любого x ∈ X. Так как ||Lgφα||1 = 1 и ||π(Lgφα)||1 ≤ ||π|| для всех α ∈ A, то
достаточно показать сходимость сети {π(Lgφα)(x)}α∈A для элементов x из всюду
плотного подмножества M = {π(φ)(y) : φ ∈ C(G), y ∈ X}.

Пусть φ ∈ C(G), y ∈ X. В силу равномерной непрерывности функции φ, для
каждого ε > 0 существует такое α(ε) ∈ A, что |φ(h)− φ(g)| < ε при всех h, g ∈ G,
для которых hg−1 ∈ Uα(ε). Так как suppφα ⊂ Uα ⊂ Uα(ε) для всех α ≥ α(ε), то

|((Lgφα) ∗ φ)(h)− (Lgφ)(h)| ≤
∫

Uα(ε)

φα(s)|φ(s−1(g−1h))− φ(g−1h)|ds ≤ ε

для всех α ≥ α(ε).
Ясно, что значение функции ((Lgφα) ∗φ)(h) равно нулю вне компактного мно-

жества
(gsuppφα) · suppφ ⊂ (gUα(ε)) · suppφ := K(ε)

при α ≥ α(ε).
Таким образом,

||(Lgφα) ∗ φ− (Lgφ)||1 =
∫

K(ε)∪suppLgφ

|((Lgφα) ∗ φ)(h)− (Lgφ)(h)|dh ≤

ε [µ(K(ε)) + µ(suppLgφ)] .

Следовательно,

π(Lgφα)(π(φ)(y)) = π((Lgφα) ∗ φ)(y) −→ π(Lgφ)(y).

Обозначим через ρ(g)(x) предел сети {π(Lgφα)(x)}α∈A. Очевидно, что ρ(g) есть
линейный оператор в X. Если x = π(φ)(y), φ ∈ C(G), y ∈ X, то

||ρ(g)(x)||X = ||π((Lgφ(y)||X ≤ lim sup
α∈A

||π((Lgφα)|| · ||x||X ≤ ||π|| ||x||X ,

т.е. ρ(g) ∈ B(X) и ||ρ(g)||B(X) ≤ ||π|| для всех g ∈ G. Следовательно, ρ есть огра-
ниченное представление группы G в X.

Покажем теперь, что ρ - сильно непрерывное представление. В силу огра-
ниченности ρ, достаточно показать, что сходимость gα → g влечет сходимость
ρ(gα)(π(φ)(y)) → ρ(g)(π(φ)(y)) для всех φ ∈ C(G), y ∈ X. Поскольку gα → g,
то для любой компактной окрестности U единицы e существует такое α(U), что
g−1
α g ∈ U при α ≥ α(U). Следовательно, |φ(g−1

α h) − φ(g−1h)| < ε, если U выбрано
так, чтобы |φ(t) − φ(s)| < ε при t−1s ∈ U . Таким образом, при α ≥ α(U) имеем,
что

||Lgαφ− Lgφ||1 ≤
∫

(gαsuppφ)∪(gsuppφ)

|φ(g−1
α h)− φ(g−1h)|dh ≤ 2εµ(suppφ),
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Следовательно,

ρ(gα)(π(φ)(y)) = π(Lgαφ)(y) −→ π(Lgφ)(y) = ρ(g)(π(φ)(y)).

Покажем теперь, что πρ = π, где πρ(φ)(x) =
∫
G

φ(g)ρ(g)(x)dg, φ ∈ C(G). Если

ψ ∈ C(G), y ∈ X, то

πρ(φ)(π(ψ)y) =

∫
G

φ(g)π(Lgψ)(y)dg.

С другой стороны,

π(φ)(π(ψ)(y)) = π(φ ∗ ψ)(y) = π(

∫
G

φ(g)ψ(g−1h)dg)(y) =

∫
G

φ(g)π(Lgψ)(y)dg.

Таким образом, линейные непрерывные операторы πρ(φ) и π(φ) совпадают на
всюду плотном множестве M , и потому πρ = π.

Осталось показать единственность представления ρ, для которого π = πρ.
Пусть ρ1 : (G, τ) → (GL(X), ts) - другое сильно непрерывное ограниченное пред-
ставление и π(φ)(x) = πρ1(φ)(x) =

∫
G

φ(g)ρ1(g)(x)dg для всех φ ∈ C(G) и x ∈ X.

Взяв g = e, имеем,

π(φα)(π(φ)(y)) = π(Leφα)(π(φ)(y)) −→ π(φ)(y)

для всех φ ∈ C(G), y ∈ X. Поскольку π - ограниченное представление и M плотно
в X, то π(φα(x)) −→ x для всех x ∈ X. Следовательно, ρ1(g)π(φα(x)) −→ ρ1(g)(x). С
другой стороны,

ρ1(g)π(φα)(x) = ρ1(g)

∫
G

φα(h)ρ1(h)(x)dh =

∫
G

φα(h)ρ1(gh)(x)dh =

=

∫
G

φα(g
−1s)ρ1(s)(x)ds = π(Lgφα)(x).

Поэтому π(Lgφα)(x) −→ ρ1(g)(x). Аналогично, π(Lgφα)(x) −→ ρ(g)(x). Следователь-
но, ρ = ρ1.

Из леммы 1 и теоремы 3 вытекают следующие
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Следствие 1. Между ограниченными сильно непрерывными представлениями

ρ : (G, τ) → (GL(X), tS)

и невырожденными непрерывными представлениями

π : (L1(G), || · ||1) → (B(X), || · ||B(X))

существует взаимно однозначное соответствие, определяемое формулой

πρ(φ)(x) =

∫
G

φ(g)ρ(g)(x)dg,

где φ ∈ C(G), x ∈ X.

Следствие 2. Пусть ρ - ограниченное сильно непрерывное представление из
(G, τ) в (GL(X), ts), Y - замкнутое линейное подпространство в X. Тогда Y -
ρ - инвариантно в том и только в том случае, когда Y - πρ - инвариантно.

Рассмотрим теперь свойства представлений π алгебры L1(G), связанные с на-
личием собственных векторов и функционалов для π. Для представления π ал-
гебры L1(G) в B(X) точно также, как и для представления группы G, опреде-
ляются понятия собственного вектора и собственного функционала. Будем го-
ворить, что ненулевой элемент x ∈ X (соответственно, ненулевой функционал
F ∈ X ′) является собственным для π, если π(f)(x) = λ(f)x (соответственно,
F (π(f)(y)) = λ(f)F (y)) для всех f ∈ L1(G), y ∈ X, где λ(f) ∈ C.

Алгебру L1(G) назовем B - алгеброй, если для любого невырожденного непре-
рывного представления π алгебры L1(G) в B(X) и для любого собственного функ-
ционала F ∈ X ′ для π существует такой собственный элемент x ∈ X для π, что
F (x) ̸= 0.

Теорема 4. Групповая алгебра L1(G) локально компактной группы (G, τ) явля-
ется B - алгеброй тогда и только тогда, когда группа (G, τ) есть B - группа.

Доказательство. Пусть (G, τ) - B - группа, и π - произвольное невырожденное
непрерывное представление L1(G) в B(X). В силу теоремы 3, существует такое
ограниченное сильно непрерывное представление ρ : (G, τ) → (GL(X), ts), что
π = πρ.

Пусть F - собственный линейный функционал для представления π, т.е.
F (π(f)(x)) = λ(f)F (x), для любых f ∈ L1(G), x ∈ X. В частности,
F (π(Lgφα)(x)) = λ(Lgφα)F (x), где сеть {φα} взята из доказательства теоремы
3. Поскольку функционал F непрерывен и π(Lgφα)(x) сходится в X к элемен-
ту ρ(g)(x) (см. доказательство теоремы 3), то существует предел F (ρ(g)(x)) =
lim
α
λ(Lgφα)F (x). Поэтому существует также предел λ(g) := lim

α
λ(Lgφα), для кото-

рого имеет место равенство F (ρ(g)(x)) = λ(g)F (x).
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Поскольку G - B -группа, то существует такой собственный вектор x0 ∈ X для
ρ, что F (x0) ̸= 0. Так как ρ(g)(x0) = γ(g)x0 для всех g ∈ G, где γ - непрерывный
характер на (G, τ), то fγ ∈ L1(G) для всех f ∈ L1(G), при этом

π(f)(x0) =

∫
f(g)ρ(g)(x0)dg =

∫
f(g)γ(g)(x0)dg =

(

∫
f(g)γ(g)dg)x0 = ν(f)x0,

где ν(f) =
∫
f(g)γ(g)dg. Это означает, что x0 - собственный вектор для представ-

ления π. Таким образом, L1(G) - B - алгебра. Обратная импликация доказывается
аналогично.

Из теорем 1 и 4 вытекает следующее

Следствие 3. Групповая алгебра L1(G) является B - алгеброй, тогда и только
тогда, когда G - компактная группа.

Алгебру L1(G) назовем D - алгеброй, если любое невырожденное непрерыв-
ное представление π : L1(G) → (B(X), || · ||B(X)) является вполне приводимым,
т.е. для каждого π - инвариантного замкнутого линейного подпространства в X
существует π - инвариантное замкнутое дополнение.

Теорема 5. Групповая алгебра L1(G) локально компактной группы (G, τ) явля-
ется D - алгеброй тогда и только, тогда, когда группа (G, τ) есть D - группа.

Доказательство аналогично доказательству теоремы 4 с использованием тео-
ремы 3 и следствия 2.

Таким образом, согласно теоремам 2 , 4 и 5, получаем следующее

Следствие 4. Для групповой алгебры L1(G) локально компактной группы (G, τ)
следующие условия эквивалентны:

1) L1(G) - B- алгебра;
2) L1(G) - D - алгебра;
3) (G, τ) - компактная группа.

Приведем еще один пример нормированной алгебры, для которой сохраняется
эквивалентность свойств 1) и 2) из следствия 4. Рассмотрим подалгебру C(G) в
алгебре L1(G). Также, как и для алгебры L1(G), определяются невырожденные
непрерывные представления π из C(G) в (B(X), || · ||B(X)), а также понятия соб-
ственного вектора и собственного функционала для π. Повторяя доказательства
теорем 3, 4 и 5 получим следующую характеризацию компактности группы (G, τ).
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Теорема 6. Для локально компактной группы (G, τ) следующие условия эквива-
лентны:

1) C(G) - B - алгебра;
2) C(G) - D - алгебра;
3) (G, τ) - компактная группа.
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